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السهضهع الأول
( نقاط04: )التسرين الأوّل

في الذكل السقابل، Cالتسثضل البياني لمدالةfالسعرفة عمىIRبـ:
    ln 1 2 xf x e ، d لالسدتقيػ السقارب C

ln ذو السعادلةعشد 2y x .
 nu (Iيمي 0:الستتالية العددية السعرفة كسا 0u كل عدد ، و مؼ اجل

n:طبيعي 1n nu f u . 
n:1برىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي  .1 ln 2n nu u   .
n:lnاستشتج أنو مؼ اجل كل عدد طبيعي  .2 2n

nu استشتج ثػّ ،lim n
n

u


.
 nv (IIالستتالية العددية السعرفة عمىN1:بالعبارة nu

nv e . 
أثبت أن الستتالية .1 nv  ثػّ اكتب2ىشدسية أساسيا ،nv بدلالة nواستشتج أنو لكل nمؼ N: 1ln 2 1n

nu  .
lim بضّؼ أن .2 1

ln 2

n

n

u

n
.

 ( نقاط04: )التسرين الثاني
 . بيزاء و كرتضؼ سؽداويؼ لا نفرق بضشيا عشد المسس4 يحتؽي كيس عمى

. كرات3 ندحب مؼ الكيس عمى التؽالي و بإرجاع 
 . مثّل ىذه لؽضعية بذجرة الاحتسالات .1
: نعتبر الأحداث التالية .2
  A ": ؛ " مؼ الكرات السدحؽبة، تؽجد عمى الأقل كرة بيزاءB ": الكرات السدحؽبة كميا مؼ نفس المؽن ."

 :أحدب   - 
 P A، P B و P A B. 

 .، عدد الكرات البيزاء(سحب )الستغضر العذؽائي الذي يرفق بكل مخرج  X ليكؼ .3
احدب أممو الرياضياتي - E X.

. كرة عمى التؽالي وبإرجاعnندحب  .4

 :بضؼ أن احتسال حرؽل عمى الأقل عمى كرة بيزاء ىؽ -
1

1
3

n

nP
 

  
 

،

0,999nP بحضي يكؽن nعضؼ قيسة أصغر قيسة لـ - . 
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 ( نقاط05: )التسرين الثالث
,نعتبر الشقط. في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس ,C B Aو D لؽاحقيا  

,عمى الترتضب ,C B Az z zو Dzحضي :
 

3Az i  ،B Az z، 3 2 3Cz i و D Cz z. 

 :تحقق أن .1
C A D B

D A B C

z z z z

z z z z

 


 
,، ثػّ استشتج أن الشقط ,C B Aو D مؼ نفس الدائرة يطمب تعضضؼ عشاصرىا  

 .، ثػّ احدب مداحتوABCD عضّؼ طبيعة الرباعي .2

3.  fالتحؽيل الشقطي الذي يرفق بكل نقطة Mذات اللاحقة zالشقطة ،Mذات اللاحقة zحضي: 
 C A

A A

B A

z z
z z z z

z z


   


. 

  . و عشاصره السسضزةfعضّؼ طبيعة التحؽيل  - 
4.   مجسؽعة الشقطMذات اللاحقة zالسعرفة بالعلاقة:      2rg 3 rg 3a z a z i k E    معk Z. 

لمسجسؽعة بضّؼ أنو يسكؼ كتابة العلاقة   -   عمى الذكل rg 2Aa z z k ثػّ استشتج طبيعة السجسؽعة ،  . 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

    (I  
:بـالدالة العددية السعرفة عمى

 
. 

 .مع تذكضل جدول تغضراتيا  أدرس اتجاه تغضر الدالة  .1
0mمؼ أجل .2 بضّؼ أن السعادلة ، g x mتقبل حمضؼ متسايزيؼ . 

(IIبالعبارةالدالة العددية السعرفة عمى:
 

. 

 . تسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس    
 . مع تفدضر الشتيجة ىشدسيا، ثػّ أحدب أحدب .1

 .، ثػّ شكل جدول تغضراتيا متزايدة تساما عمى السجال بضّؼ أن الدالة .2
 ،  في الشقطة التي فاصمتيالمسشحشىأكتب معادلة السساس .3

 . يقع تحتاستشتج أن السشحشى .4

 . والسشحشى، ثػّ أنذئ السساس أحدب .5

(III
 

نعتبر السعادلة  Eالتالية   2f x x m عدد حقيقي كيفي، حضي . 

 .، عدد حمؽل السعادلةحدب قيػ الؽسيط (بيانيا ثػ جبريا ) ناقش  .1
 حمي السعادلة و ندسي Eبضّؼ أن.  في حالة وجؽدىساm   ثػ استشتج أن ،    0f f   

 ; ,O u v
 

g ;0   2 ln 4 1xg x x e   
 

g

f ;0   ln 1 xf x x e  

 C ; ,O i j
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 السهضهع الثاني
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

 nu 0: الستتالية العددية السعرفة كسا يمي 1u و مؼ اجل كل عدد طبيعي ،n:1

1
2

3
n nu u n    . 

4nبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي- أ .1 :0nu  

5nاستشتج أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي- ب :3nu n  (عمّل إجابتغ)؛ ىل الستتالية متقاربة؟ 

2.  nvالستتالية العددية السعرفة عمىINبـ :
 

21
2 3

2
n nv u n    . 

بضّؼ أن الستتالية-   أ nv         ىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا وحدىا الأول، ثػّ استشتج أنو مؼ أجل كل عدد  

n:25       طبيعي 1 3 21

4 3 2 4

n

nv n
 

   
 

. 

:حضي nSالسجسؽع nاحدب بدلالة- ب
 

0

n

n k

k

S u


 . 
 ( نقاط04: )التسرين الثاني

  .كرات بيزاء، ندحب عذؽائيا عمى التؽالي و بإرجاع كرتان وندجل لؽنيسا 5كرات حسراء و 4كيس بو
 ".الحرؽل عمى الأقل عمى كرية بيزاء " A :نعتبر الحدثان

 B " الحرؽل عمى كريتضؼ مختمفتضؼ في المؽن." 
 إذا كانت عمى الأقل إحدى الكرات بيزاء، ما احتسال أن تكؽن مؼ لؽنضؼ مختمفضؼ؟ - أ .1

  مدتقلان؟B وAىل الحدثضؼ- ب

0 حضي وبكل كرة بيزاء العدد نرفق بكل كرة حسراء العدد .2 . 

Xالستغضر العذؽائي الذي يأخذ السجسؽع السحرل عميو مؼ الدحب . 
 حتى يكؽن عضّؼ قيسة   -   0E  . 

 . مرةn نعضد نفس عسمية الدحب بشفس الذروط الدابقة .3

4بضّؼ أن احتسال الحرؽل عمى الأقل عمى كرة بيزاء ىؽ- 
1

9

n

np
 

   
 

. 

:عضّؼ أصغر عدد مسكؼ مؼ الدحبات بحضي- 
 

0,9999np . 
 . كرة بيزاء إلى الكيس الدابقk نزيف .4

: حتى يكؽن احتسال الحرؽل عمى الأقل عمى كرة بيزاء ىؽkعضّؼ- 
 
15

16
. 
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 ( نقاط05: )التسرين الثالث
 السعادلةℂنعتبر في Eذات السجيؽل zالتالية : 

3 2 3 3 0z z z   . 
بضّؼ أن السعادلة-  E يطمب تعضضشيسا، ثػ استشتج الحل الثالي لـ (مترافقان) تقبل حمضؼ تخضمضضؼ صرفضؼ E. 

B,نعتبر الشقط . في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس A لاحقتاىسا  

B,عمى الترتضب Az zحضي :
 

3Az i  ،B Az z. 

   C الشقطة ذات اللاحقةCzالتي تحقق       :   arg arg
2

C B C A

C B C A

z z z z

z z z z


   


   

. 

 .  يطمب تعضضؼ عشاصره السسضزةr بدورانA ىي صؽرة B، ثػّ استشتج أن الشقطةCz عضّؼ .1

 عضّؼ طبيعة .2 مجسؽعة الشقط Mذات اللاحقة z2 حضي 2
8A Bz z z z    مع تحديد عشاصرىا السسضزة. 

3.  hالتحاكي الذي يرفق بكل نقطة Mذات اللاحقة zالشقطة ،Mذات اللاحقة z2 :حضي 3 3z z   . 
sنزع  -  h r  .حدد طبيعة وعشاصر السسضزة لمتحؽيلs. 

عضّؼ السجسؽعة -    صؽرة السجسؽعة  بالتحؽيلs . 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

f (I
 

الدالة العددية السعرفة عمى 0;بـ: 
 

ln
1

x
f x

x
 

 
. 

    Cتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس  ; ,O i j
 

. 
 .، تذكضل جدول تغضراتياf أدرس اتجاه تغضر الدالة .1
 أدرس الؽضع الشدبي لمسشحشى .2 Cبالشدبة إلى السدتقيػ   : 1d y . 

 بضّؼ أن السشحشى .3 Cيقبل مساسا  T
يذسل الشقطة  0;1w ويسدو في نقطة يطمب تعضضؼ إحداثياىا، ثػ أكتب 

 .  معادلة ديكارتية لو

 أرسػ السساس .4 Tوالسشحشى  C. 

(II
 

g
IRالدالة العددية السعرفة عمى 

 :بالعبارة 
 

ln
1

x
g x

x
 .      C 

 .تسثضميا البياني في السعمػ الدابق 
x:بضّؼ انو مؼ أجل كل عدد حقيقي غضر معدوم .1    2g x g x  فدّر الشتيجة ىشدسيا ثػّ أنذئ السشحشى ، C  

2.  m1السدتقيػ الذي معادلتوy mx حضي mعدد حقيقي كيفي. 

 فإن السدتقيسات يسدحmبضؼ أنو لسا -  mتذسل الشقطة  0;1w. 
 :التاليةxناقش بيانيا حدب قيػ الؽسيط، عدد الحمؽل السعادلة ذات السجيؽل- 

  1g x mx . 

 ; ,O u v
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 السهضهع الثالث
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

 nu1: الستتالية العددية السعرفة كسا يمي

1

2
u و مؼ اجل كل عدد طبيعي غضر معدوم n:1

1

2
n n

n
u u

n


 
  
 

. 

n:0nuبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي غضر معدوم- أ .1  

بضّؼ أن الستتالية- ب nuمتشاقرة . 

2.  nvالستتالية العددية السعرفة عمىIN بـ :
 

n
n

u
v

n
 . 

بضّؼ أن الستتالية-    nv ىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا وحدىا الأول، ثػّ استشتج أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي  
:n   غضر معدوم

2
n n

n
v . 

3. f الدالة العددية السعرفة عمى 1;بالعبارة :
 

  ln ln 2f x x x . 
، ثػّ استشتج نياية الستتاليةعشدfعضؼ نياية الدالة-    nu . 

 ( نقاط05: )التسرين الثاني
B,نعتبر الشقط . في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس A لاحقتاىسا  

B,عمى الترتضب Az zحضي :
 

2Az i  ،2Bz i . 

z(2z ذات اللاحقةMنرفق بكل نقطة i )الشقطة ،M ذات اللاحقةzحضي: 

2

2

z i
z

z i


 


. 

 : نزع .1
2 iz i re  مع r IR

و  IR . 

 :بضّؼ أن- أ
24

1
i

z e
r




 
  
   . 

 .عددا حقيقياzالتي يكؽن مؼ أجمياMعضّؼ مجسؽعة الشقط- ب
بضّؼ أنو إذا كانت إلى الدائرة- ج Cالتي مركزىاB فإن تشتسي إلى دائرة2ونرف قطرىا  C  يطمب تحديد 

 .   عشاصرىا السسضزة

2. rالدوران الذي مركزهI4 ذات اللاحقة
3 2

2

i

e


  . وزاويتو

 .1ىي الشقطة ذات اللاحقة r بالدورانA إذا عمست أن صؽرةعضّؼ القيس الرئيدي  - 
تحقق أن -   C  صؽرة دائرة مركزىاAبالدوران rثػّ أرسػ شكلا مشاسبا ،. 
 

 ; ,O u v
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 ( نقاط05: )التسرين الثالث
 خسس عمى 2Uويحتؽي صشدوق . خزراء و إثشان حسراء  كريات مشيا ثلاث كريات  خسسعمى1Uيحتؽي صشدوق 

. (الكريات لا يسكؼ التسضضز بضشيا بالمسس).  كريات حسراءثلاثخزراء وإثشان كريات مشيا 
. 2U ع مؼ الرشدوق  في أن واحد كرتضؼ ندحبو  1Uمؼ الرشدوق واحدة ندحب عذؽائيا كرية 
".  مؼ نقس المؽن الكريات السدحؽبة  الثلاث كريات : " A :  نعتبر الحدثضؼ التالضضؼ

                             B " : ليدت مؼ نفس المؽن الكريات السدحؽبة .
 بضؼ أن (أ(1 

19

54
P A  ثػ اُحدب  P B احتسال الحدث B .

 . عمسا أن الكرة السدحؽبة مؼ الرشدوق  حسراء أحدب إحتسال الحرؽل عمى الأقل كرة خزراء  (ب
 . الستغضر العذؽائي الذي يرفق بكل سحبة، عدد الكريات الحسراء السدحؽبة Xليكؼ(2

 واُحدب الأمل الرياضيXعضؼ قانؽن اِحتسال الستغضر العذؽائي - E Xلمستغضر العذؽائي X. 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

    (I  
:بـالدالة العددية السعرفة عمى

 
  2 2 lng x x x  . 

 .مع تذكضل جدول تغضراتيا  أدرس اتجاه تغضر الدالة  .1
بضّؼ أن السعادلة  .2  0g x  حلا وحضدا تقبلحضي:

 
1,31 1,32 ثػ استشتج إشارة ، g xحدب قيػx. 

(IIبالعبارةالدالة العددية السعرفة عمى:
 

 
1 ln x

f x x e
x


  . 

 (2cmوحدة الرسػ). تسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس    
 أحدب .1 lim

x
f x


:، ثػ بضّؼ أن

 
 

0

lim
x

f x




 مع تفدضر الشتيجة ىشدسيا. 

 بضّؼ أن السدتقيػ .2 ذو السعادلة y x e مدتقيػ مقارب مائل لمسشحشى  Cثػّ أدرس الؽضع الشدبي بضشيا ،. 

x:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي غضر معدوم .3 
 

2

g x
f x

x
 ثػ استشتج اتجاه تغضر الدالة ،f مع تذكضل جدول 

 .تغضراتيا

: بضّؼ أن .4
 

 
1

f e 


  ثػّ استشتج حررا لـ ، f . 

أنذئ .5 و  C. 

(III
 

 السعرفتضؼ عمىh وHنعتبر الدالتضؼ 0;كسا يمي :
 

   
21

ln ln
2

H x x x و 
1 ln x

h x
x


. 

عمى السجالh دالة أصمية لمدالةH بضّؼ أن .1 0;ثػ استشتج دالة أصمية لمدالة ،fعمى السجال  0;. 

g ;0

g

f ;0

 C ; ,O i j
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الرابع
 ( نقاط05: )التسرين الثالث

:التاليةzالسعادلة ذات السجيؽلℂ حل في .1
 

2 4 7 0z z  .(1نرمز بـz 2وzإلى حمي السعادلة حضي : 
 1Im 0z ) 

أثبت أن العدد .2
2014 2014

1 21 1

2 2

z z    
   

   
 . حقيقي

1 حتى يكؽن العددnعضّؼ قيسة العدد الطبيعي .3 21 1

2 2

n
z z  

 
 

. 

,نعتبر الشقط.  في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس ,C B A لؽاحقيا  

,عمى الترتضب ,C B Az z zحضي :
 

2 3Az i   ،B Az z، 5Cz . 
  مجسؽعة الشقطMذات اللاحقة z 1 :حضي 2 iz e  مع .  

 تشتسيان إلىB وA تحقق أن .1 . 

عضّؼ طبيعة السجسؽعة .2 . 
3. S التذابو السباشر الذي مركزه ويحؽلAإلىB. 

 . مع تعضضؼ عشاصره السسضزةSعضّؼ الكتابة السركبة لمتذابو السباشر   - 
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

 nu و nv0:  الستتالضتان العددية السعرفة كسا يمي 1u ،0 2v و مؼ اجل كل عدد طبيعي n:

1

1 7

8 8
n n nu u v   1و

7 1

8 8
n n nv u v  . 

1.  nw الستتالية السعرفة عمىN بـ:
 n n nw v u  . 

n:3بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي   - 

4

n

nw
 

  
 

، ثػّ استشتج نياية الستتالية nw. 

n:nأثبت أنو مؼ اجل كل عدد طبيعي - أ .2 nu v . 

بضّؼ أن الستتالية- ب nuمتزايدة وأن الستتالية  nvمتشاقرة، ثػّ استشتج أنيسا متقاربتان نحؽ نفس الشياية . 
n:3nبضّؼ أنو مؼ اجل كل عدد طبيعي - ج nu v ثػّ استشتج قيسة العدد ،. 

 

 

 ; ,O u v
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
:  ٔخًظ كشاخ عٕداء يشلًح تـ  -  1 ، 0 ، 1 ، 1 ، 1: ٌحرٕي صُذٔق ػهى خًظ كشاخ تٍضاء يشلًح تـ  

.    كشاخ يٍ انصُذٔق  3لاًٍَض تٍُٓا تانهًظ ، َغحة ػشٕائٍا ٔفً آٌ ٔاحذ -   1 ، 0 ، 0 ، 1، 1

I.  َؼرثش الأحذاز انرانٍح : 

𝐴 : " انحصٕل ػهى كشج تٍضاء ٔاحذج فمظ"𝐵 : " ػهى الألم 1ذحًم سلى انحصٕل ػهى كشٌح تٍضاء" 
𝐶 :  "  ذحًم َفظ انشلىانكشاخ انصلاز انًغحٕتح "𝐷 : " شلاز كشاخ نٍغد يٍ َفظ انهٌٕانحصٕل " 

𝐹 : "  0يعًٕع أسلاو انكشاخ انصلاز انًغحٕتح ٌغأي" 
    . 𝐴 ، 𝐵  ٔ 𝐶أحغة إحرًال الأحذاز  -1

= 𝑃 𝐷:تٍٍ أٌ  -2
5

6
 ،  𝑃 𝐹 =

31

120
𝑃 𝐷  شى احغة   ∩ 𝐹   .   

 َفظ  نٍغرًٍ  يا ْٕ إحرًال أٌ ذكٌٕ انكشاخ انصلاز0إرا كاٌ يعًٕع أسلاو انكشاخ انًغحٕتح ٌغأي  -3

 انهٌٕ ؟ 

II.  ًَؼرثش انًرغٍش انؼشٕائ𝑥 أسلاو انكشاخ انصلاز انًغحٕتح انشلى الأصؼش يٍ تٍٍ  انزي ٌشفك تكم يخشض. 

    .𝑥ػٍٍ لٍى انًرغٍش انؼشٕائً  -1

   شى أحغة أيهّ انشٌاضٍاذً   𝑥ػشف لإٌَ الإحرًال نهًرغٍش انؼشٕائً 

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
0xeالسعادلةبضّؼ أن     - x تقبل حلا وحضدافي IR0,6:، ثػّ تأكد أن 0,5   . 

xeاستشتج إشارة العدد-  xمؼ أجل كلxمؼ. 
الدالة العددية السعرفة عمى   ; ;  بالعبارة: 

x

x

xe
f x

e x



. 

 ( وحدة الرسػ). تسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس
 .عشد أطراف مجسؽعة تعريفيا، ثػّ فدر الشتائج ىشدسياأحدب نيايات الدالة .1

 متزايدة تساما عمى السجالضؼبضّؼ أن الدالة .2 ;و  ; ثػّ شكل جدول تغضراتيا ،. 
3.  Tالسدتقيػ ذو السعادلةy x. 

بضّؼ أن السدتقيػ - Tعشد مقارب مائل لـ في نقطة يطمب تعضضؼ إحداثياىا، ومساس لمسشحشى. 

 بالشدبة إلى السدتقيػأدرس الؽضع الشدبي لمسشحشى - T. 

أنذئ السدتقيػ .4 Tوالسشحشى . 

5.  mDالسدتقيػ الذي معادلتو: y m x  عدد حقيقي، مع. 

تحقق أن- mDعدد وإشارة فؽاصل نقط تقاطع  يذسل نقطة ثابتة يطمب تعضضشيا، ثػّ ناقش حدب قيػ الؽسيط ،
 مع السدتقيػالسشحشى mD. 

 

f

 C ; ,O i j
 

2cm

f

f

 C C

 C

 C

m

m

 C
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الخامس
 ( نقاط04: )التسرين الأول

 حضي  (2 ) خزراء تحسل الأرقامة كرnو ( 2 ، 1 ، 1 ، 1 ) مشيا بيزاء تحسل الأرقام أربعة. كرات متساثمة  عمى يحؽي كيس
1n يؼ عمى التؽالي و بدون ارجاع  ندحب عذؽائيا كرات. 

 حدب الالؽان ثػ حدب الارقام  مثل شجرة الإحتسالات  (1   
يؼ  ىؽ   بيزاوتضؼ كربضؼ أن إحتسال سحب( 2    

  
12

3 4n n 
  .  

 ىؽ3تضؼ تحسلان رقسضؼ مجسؽعيسا   كربضؼ أن إحتسال(        3
  

6 6

3 4

n

n n



 
.  

 . الذي يرفق بكل تجربة عدد مجسؽع العدديؼ السدجمضؼ عمى الكرات السدحؽبة Xنعتبر الستغضر العذؽائي( 3
 . X ، ثػ عرف قانؽن إحتسال الستغضر العذؽائي Xأعط القيػ السسكشة لـمستغضر العذؽائي/      أ

يحققXبضؼ أن الامل الرياضي لمستغضر العذؽائي/      ب 
  

24 22 30

3 4

n n
E X

n n

 


 
 

 حتى يكؽن nعضؼ قيسة /      جـ 
650

182
E X  

 ( نقاط05: )التسرين الثاني
z:السعادلة ذات السجيؽلℂحل في- أ .1  2 1 11 2 cos 2 0z i z z       حضي ، عدد

حقيقي يشتسي إلى السجال ;  . 
 .ىؽ الحل السدتقل عؼ3zحضي3z و1z،2z:نرمز إلى حمؽل السعادلة بـ-    ب

 .2z و1z، ثػ استشتج الجذريؼ التربيعضضؼ لمعدديؼ3z و1z،2z:أكتب الذكل الأسضمـ   - 

في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس .2 ; ,O u v
 

 لؽاحقيا CوA،Bنعتبر الشقط. 

2:عمى الترتضب i

Az e ،2 i

Bz e 1وCz i . 

2i:تحققأن.أ

A Bz e zثػّ استشتج طبيعة التحؽيل الشقطي الذي يحؽل الشقطة ،BإلىA. 
 : التي تحققعضّؼ قيػ.أ

 . متقايس الأضلاعOABالسثمي  - 

1 ذات اللاحقةGالشقطة  -  1

3 3
Gz i مركز ثقل السثمي ABC. 

.ب مجسؽعة الشقطMذات اللاحقة z1: التي تحقق 2 iz i i e     ، 0عدد حقيقي يشتسي إلى;
2

 
 
 

. 

تشتسي إلى السجسؽعةOتحقق أن الشقطة   - ثػّ عضّؼ و أنذئ السجسؽعة ، . 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث

 . و:كسا يميINالستتالضتان العدديتانالسعرفتان عمى و

 .:برىؼ بالتراجع انو مؼ أجل كل عدد طبيعي .1

 .:استشتج انو مؼ أجل كل عدد طبيعي .2

 .و، ثػّ عضّؼ بدلالة وأكتب .3

 .:نزع مؼ أجل كل عدد طبيعي .4

 .:أحدب السجسؽع- 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

 .:بـالدالة العددية السعرفة عمى

 .، إستشتجاتجاه تغضر الدالة:مؽجب تسامابضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي-

 .: مؼاستشتج أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي- 
 .:بالعبارةالدالة العددية السعرفة عمى  

 . تسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس

 .، ثػّ فدر الشتيجة ىشدسياأحدب .1

مع تذكضل ، ثػّ أدرس اتجاه تغضر الدالة:مؽجب تسامابضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي .2
 .جدول تغضراتيا

 مقارب مائل لمسشحشى ذو السعادلة، ثػّ استشتج أن السدتقيػ:بضّؼ أن .3

u يسكؼ وضع).عشد t) 

، ثػّ استشتج الؽضع الشدبي : بـالسعرفة عمىأدرس اشارة الدالة .4

 . والسشحشىثػ أنذئ السدتقيػ. بالشدبة إلىلمسشحشى

 .حلا مؽجبا:حتى تقبل السعادلةعضّؼ قيػ العدد الحقيقي .5

 nu nv
 

0

1

4

1
4

5
n n n

u

u u v

 



 


 

0

1

3

1
3 2

5
n n n

v

v u v





 


n3 4 0n nu v 

n1

2

5
n nu u 

nunvnlim n
n

u


lim n
n

v


nn n nw u v 

0 1 2 1n nS w w w    

g (I 0; 
1 1

2ln
1

x
g x

x x

 
  

 

x 
 

2

2

1

x
g x

x x


  


g

x 0;  0g x 

(IIf 0;  2 1
ln

x
f x x

x




 C ; ,O i j
 

 

0

lim
x

f x

x



x   f x xg x f

 
2

0

ln 1 1
lim

2t

t t

t



  
  

 
 

1

2
y x 

 C

h 0; 
1 1

ln 1
2

x
h x x x

x

 
   

 

 C   C

m  1f x m  
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الداد س
 ( نقاط05: )التسرين الأول

في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس .1 ; ,O u v
 

 CوA،Bنعتبر الشقط. 

2Az:  ذات المؽاحق i ،1Bz ،3Cz ، الدائرة التي مركزىاA2 وطؽل نرف قطرىا . 

عضّؼ لؽاحق نقط تقاطع الدائرة- أ مع السحؽر  ;O u


. 
2D:حضيDلاحقة الشقطةDzعضّؼ- ب A Bz z z ثسّاستشتج أن ،Dنعضرة الشقطةBقطريا عمى الدائرة . 
3 ذات اللاحقةMنعتبر الشقطة-ج 6

5 5
Mz i . 

Dاكتب العدد السركب-  M

B M

z z

z z




 تشتسي إلى الدائرةM عمى الذكل الأسي، ثػّ استشتج أن الشقطة . 

- د الدائرة التي قطرىا ABالسدتقيػ ، BMيقطع ثانية الدائرة  في الشقطة N . 
أثبت ان السدتقيسضؼ-  BMو  ANمتؽازيان، ثػ عضّؼ لاحقة الشقطة N. 
 وزاويتوBدوران الذي مركزهr- ى

2


. 

Mzعضّؼ-  لاحقة الشقطةMبحضي: r M M ثػّ تحقق أن ،Mتشتسي إلى الدائرة  . 
 ( نقاط04: )التسرين الأول

 حضي  (2 ) خزراء تحسل الأرقامة كرnو ( 2 ، 1 ، 1 ، 1 ) مشيا بيزاء تحسل الأرقام أربعة. كرات متساثمة  عمى يحؽي كيس
1n يؼ عمى التؽالي و بارجاع  ندحب عذؽائيا كرات. 

 حدب الالؽان ثػ حدب الارقام  مثل شجرة الإحتسالات  (1   
يؼ  ىؽ   بيزاوتضؼ كربضؼ أن إحتسال سحب( 2    

 
2

16

4n 
  .  

 ىؽ3تضؼ تحسلان رقسضؼ مجسؽعيسا   كربضؼ أن إحتسال(        3
 

2

6 6

4

n

n




.  

 . الذي يرفق بكل تجربة عدد مجسؽع العدديؼ السدجمضؼ عمى الكرات السدحؽبة Xنعتبر الستغضر العذؽائي( 3
 . X ، ثػ عرف قانؽن إحتسال الستغضر العذؽائي Xأعط القيػ السسكشة لـمستغضر العذؽائي/      أ

يحققXبضؼ أن الامل الرياضي لمستغضر العذؽائي/      ب 
 

2

2

4 26 40

4

n n
E X

n

 



 

 حتى يكؽن nعضؼ قيسة /      جـ 
700

196
E X  
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الأول

 nuو  nv0: الستتالضتان العدديتانالسعرفتانكسايمي 2u ،0 1v و مؼ اجل كل عدد طبيعي ،n :

1
2

n n
n

u v
u 


1و

2 n n
n

n n

u v
v

u v






. 

n:0n أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي غضر معدوم برىؼ بالتراجع. 1 nu v  

الستتاليةاستشتج أن.2 nu،متشاقرة تساما nvمتزايدة تساما عمىIN. 
بضّؼ أن الستتالضتضؼ. 3 nuو nvمتقاربتضؼ، ثػّ استشتج أنيسا متجاورتان. 
n:أنو مؼ أجل كل عدد طبيعيأثبت.4 2 2

1 1 1 22n n n n n nu u u u u u       . 

1اكتب. 5 1n nu v بدلالة nuوnvثسّأحدب ،lim n
n

u


lim و n
n

v


 . 

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
(I fالدالة العددية السعرّفة عمى  1R  بـ :   

1

11 xf x x e   . 
     و fCتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس  ; ,O i j

 
 . 

:بضّؼ أن .1 
1

lim
x

f x


 
،  

1

lim 0
x

f x



 . 

 (يطمب تذكضل جدول تغضراتيا).fأدرس تغضرات الدالة .2

بضّؼ أن .3
1

1lim 1 1x

x
x e 



 
  

 
، ثػّ استشتج أن السدتقيػ 2 ذو السعادلةy x مقارب لمسشحشى  fC. 

،السعرفة عمىgأدرس إشارة الدالة .4 1R  بـ:   
1

11 1 1xg x x e 
 

    
 

، ثػّ استشتج الؽضع الشدبي لمسشحشى

 fCبالشدبة إلى  ؛أنذئ و السشحشى fC. 

:التاليةx، عدد و إشارة حمؽل السعادلة ذات السجيؽلmناقش بيانيا حدب قيػ الؽسيط .5
1

1

1
x

m
e

x






. 

( kالدالة العددية السعرّفة عمى  1; كسا يمي:   lnk x f x . 
 دون تعضضؼ العبارة .1 k xاستشتج تغضرات الدالة،k.(الشيايات، اتجاه التغضر و جدول التغضرات) 
بضؼّ أن السشحشى .2 ذو السعادلة  ln 1y x مقارب لمسشحشى  fCعشد  ثساستشتج تحؽيلا نقطيا يسكششا 

مؼ إنذاء السشحشى  انطلاقا مؼ محشى الدالة"lnx x"؛ انذئ السشحشى fCفي السعمػ الدابق . 
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الدابع
 ( نقاط05: )التسرين الأول

2:التاليةzالسعادلة ذات السجيؽلℂحل في .1 6 25 0z z   . 
في السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس .2 ; ,O u v

 
 DوA،B،Cنعتبر الشقط. 

1Az:  ذات المؽاحق ،3 4Bz i ، 2 3 2 3Cz i   ، 2 3 2 3Dz i     .  

2 وزاويتوA بالدوران الذي مركزهBىي صؽرة الشقطةDبضّؼ ان الشقطة- أ

3

ثػّ استشتج أن ،Bو D تشتسيان إلى الدائرة 
 .التي مركزىا يطمب تعضضؼ طؽل نرف قطرىا

2Fz: حضيFz ذات اللاحقةFنعتبر الشقطة- ب i . 
 مشترف القطعةFتحقق أن الشقطة-  CDثػّ اكتب العدد ،C F

A F

z z

z z




 . عمى الذكل الأسي

استشتج ان السدتقيػ- ج AFىؽ محؽر القطعة السدتقيسة CD؛ واعتسادا عمى الشقطA،B،Cانذئ الشقطتضؼ 
CوDمبضشا ذلغ بالذرح. 
لتكؼ- د مجسؽعة الشقط Mذات اللاحقةzحضي:F

A F

z z
ik

z z





 .عدد حقيقي مؽجب تساماk، مع

Fأعط تفدضرا ىشدسيا لمعدد السركب- 

A F

z z

z z




، ثػّ عضّؼ طبيعة السجسؽعة وأنذئيا في السعمػ الدابق . 

 ( نقاط04: )التسرين الأول
 حضي  (2 ) خزراء تحسل الأرقامة كرnو ( 2 ، 1 ، 1 ، 1 ) مشيا بيزاء تحسل الأرقام أربعة. كرات متساثمة  عمى يحؽي كيس

1n يؼ في أن واحد  ندحب عذؽائيا كرات. 
 بضؼ أن عدد الخالات السسكشة ىؽ    (1     4 3

2

n n  

يؼ  ىؽ   بيزاوتضؼ كربضؼ أن إحتسال سحب( 2    
  

12

4 3n n 
  .  

 ىؽ3تضؼ تحسلان رقسضؼ مجسؽعيسا   كربضؼ أن إحتسال(        3
  

6 6

4 3

n

n n



 
.  

 . الذي يرفق بكل تجربة عدد مجسؽع العدديؼ السدجمضؼ عمى الكرات السدحؽبة Xنعتبر الستغضر العذؽائي( 3
 . X ، ثػ عرف قانؽن إحتسال الستغضر العذؽائي Xأعط القيػ السسكشة لـمستغضر العذؽائي/      أ

يحققXبضؼ أن الامل الرياضي لمستغضر العذؽائي/      ب 
  

24 22 24

4 3

n n
E X

n n

 


 
 

 حتى يكؽن nعضؼ قيسة /      جـ 
644

196
E X  
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الأول

 nu2الستتالية العددية السعرفة بـ

0 1u e و مؼ اجل كل عدد طبيعي n:  2

1 1 1n nu u e

   . 
n:1برىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي-أ. 1 0nu . 
n:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي- ب  2

1 1 1n n nu u u e

    ثػّ استشتج اتجاه تغضر الستتالية ، nu. 
2. nvالستتالية العددية السعرفة عمىINبـ : 3 1n nv u . 
بضّؼ أن الستتالية- أ nvحدابية يطمب تعضضؼ أساسيا، ثػّ أكتبnvبدلالة nمدتشتجا nuبدلالة n. 

n:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي- ب  0 1ln ln ln 1 2 ln 3nv v v n n       . 
 

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
fالدالة العددية السعرّفة عمى IRبـ: 

2

2

1

1

x

x

e
f x x

e

 
  

 
 . 

 Cتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس  ; ,O i j
 

 . 

 زوجية، ثػّ أحدبf أن الدالةبضّؼ .1 lim
x

f x


مدتشتجا lim
x

f x


 . 

x:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي .2 
2

2

2

1

x

x

xe
f x x

e






 


 ، 

أنو يؽجد مدتقيػ مقارب مائل لـ بضّؼ .3 C نرمز لو بـ  بجؽارمعضشا معادلة لو. 

أدرس الؽضع الشدبي لمسشحشى-   ج     Cوالسدتقيػ  حضي :   : 2 1y x  . 
مقارب مائل لـإستشتج معادلة لمسدتقيػ  -       د C نرمز لو بـ  بجؽار. 

x:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي(أ .4 
 

4 2

2
2

1 4

1

x x

x

e xe
f x

e

 
 


. 

x:4بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي مؽجب (ب 1 0xe  ثػ استشتج أنو لكل ،xمؼ  0;:4 21 4 0x xe xe    

  .IR، ثػّ شكل جدول تغضراتياعمىfاستشتج اتجاه تغضر الدالة (ج

أنذئ السدتقيػ .5 و السشحشى fC. 

 بحضي تقبل السعادلةmعضّؼ بيانيا قيػ الؽسيط .6   2 21 1x xx e m e   حمضؼ متسايزيؼ . 
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الثامن
 ( نقاط05: )التسرين الأول

 

,نعتبرالشقط ,C B A 1:التي لؽاحقيا عمى الترتضب , 1 , 2C B Az i z i z     
C,أكتب -أ.1 Bz zعمى الذكل الأسي .
C العددأكتب- ب A

B A

z z

z z




. (مثل ذلغ بيانيا ).ABCعمى الذكل الجبري ثػ استشتج طبيعة السثمي

: السعرف بـL أحدب العدد السركب-ـ ج
1434 2013

2
2 2

CB
zz

L
   

    
   

. 

 .CإلىBو يحؽل الشقطةAدوران مركزه الشقطةrليكؼ-أ . 2
. rبالدورانC صؽرة الشقطة Dثػ عضؼ لاحقة الشقطة rأكتب العبارة السركبة لمدوران - ب
- جـ الدائرة التي قطرىا BCومركزىا الشقطةالدائرة، 'صؽرتيا بالدورانr .

بعشاية كلا مؼ الدائرتضؼ ئ  أنش     - و ' .
نقطة مؼ الدائرةMلتكؼ/ 3  لاحقتياz تختمف عؼ الشقطةCوالشقطة Mلاحقتيا zحضي:  'M Mr . 
 بضؼ أن معادلة الدائرة -أ  1: تكتب عمى الذكل iz e   2مؼ أجل

2
k


  ، k 

. بدلالةz عبر عؼ-ب
'أثبت أن- جـ cos

1 sin

C

C

z z

z z








 
 .، فدر الشتيجة ىشدسيا

 ( نقاط04: )التسرين الأول

 nu0الستتالية العددية السعرفة بـu e2 و

1u eو مؼ اجل كل عدد طبيعي غضر معدوم ،n:
2

1

1

n
n

n

u
u

u




. 

أثبت أن الستتالية-أ. 1 nuىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا، ثػّ أكتبnuبدلالة n. 
0:  الجداءnأحدب بدلالة- ب 1n nP u u u   . 
2.  nvالستتالية العددية السعرفة عمىNبـ : 1 1lnn n nv u u  . 
بضّؼ أن الستتالية- أ nvحدابية يطمب تعضضؼ أساسيا، ثػّ أكتبnvبدلالة n. 
 : حضيnT وnS أحدب السجسؽعضؼ(4 (1

   1 3 2 1n nS v v v     1438و 1439 2020v v v

nT e e e   .  
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث

 . كرات حسراء لانفرق بضشيا عشد المسس4يحتؽي كيس عمى ثلاث كرات بيزاء و 
 في كل سحبة نأخذ عذؽائيا كرة مؼ الكيس، إذا كانت سؽداء نتؽقف عؼ الدحب : نجري سمدمة مؼ الدحبات

 . وإذا كانت بيزاء لا نعضدىا إلى الكيس وندحب مرة أخرى مؼ الكيس وىكذا دواليغ
 :أحدب إحتسال الحدثضؼ-أ. 1

A ": الكرة السدحؽبة في السرة الأولى سؽداء." 
B": الكرة السدحؽبة في السرة الثانية سؽداء." 
 .استشتج احتسال لكي لا نجري الدحبة الثالثة- ب
 .الستغضر العذؽائي الذي يرفق بكل مخرج عدد الدحبات التي أجريشاىاXليكؼ . 2
، ثػّ أحدب أممو الرياضياتيXعرّف قانؽن إحتسال لمستغضر العذؽائي- أ E X. 

استشتج- ب 4P X . 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

fالدالة العددية السعرّفة عمى  
1

; 0;
2

 
   
 

كسا يمي: 
1

ln 2f x x
x

 
   

 
 . 

 fCتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس ; ;O i j
 

 (2cmوحدة الطؽل).
 .عشد أطراف مجسؽعة تعريفياf أحدب نيايات الدالة .1

x:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي .2 
 

22 1

2 1

x x
f x

x x

  
 


. 

1 متشاقرة تساما عمى السجالضؼfبضّؼ أن الدالة .3
;

2

 
  
 

و 0;ثػّ شكل جدول تغضراتيا ،. 

بضؼّ أن السدتقيػ .4 ذو السعادلة ln 2y x  مقارب مائل لمسشحشى  fCعشدوعشد  ثػّ أدرس،
وضعية السشحشى fCبالشدبة إلى  . 

 بضّؼ أن السعادلة  0f x تقبل في 
1

; 0;
2

 
   
 

حمضؼو0,68:بحضي 0,67   ،
1,07 1,08 ؛ ثػّ فدر الشتيجة ىشدسيا. 

أرسػ السدتقيػ.5 وأنذئ السشحشى  fC. 

1:، عدد وإشارة حمؽل السعادلةmحدب قيػ الؽسيط الحقيقي (جبريا ثػّ بيانيا)ناقش.6
2 me

x
 . 

 

elbassair.net



                                                       الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية                                            
 2020 :      دورة البكالوريا للتعليم الثانويموضوع نموذجي لامتحان               العلوم التجريبية: الشعب   
  سا                   إعداد الأستاذ عامر الجلالي      إعداد حجاج يراهيم03:الرياضيات    المدة: اختبار في مادة   

 

                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع التاسع
 ( نقاط05: )التسرين الأول

2:  انًؼادنحℂحم فً يعًٕػح الأػذاد انًشكثح  (1 6 10 0z z   .

:  حٍسz حهٕل انًؼادنح راخ انًعٕٓل ℂ اعرُرط فً   
2

2 6 2 10 0z z     

انًغرٕي يُغٕب إنى يؼهى يرؼايذ ٔيرعاَظ (2 ; ,O u v
 

 لاحماذٓا  A،B ،C ،D، انُمظ 

3
A

z i ٔ3
B

z i ٔ1
C

z i  ٔ   ٔ1
D

z i  

 ٔصأٌرّ A انزي يشكضِ rػٍٍ انكراتح انًشكثح نهذٔساٌ 
2


 

3 )E 7 انُمطح انرً لاحمرٓا 3
E

z i  ٔ F ٌصٕسذٓا تانذٔسا r ؛ ذحمك أٌ لاحمح F ًْ 5 3
F

z i  

AE تالاَغحاب انزي شؼاػّ F صٕسج Hػٍٍ لاحمح انُمطح 


 

 AEHF ٔ ػٍٍ تذلح طثٍؼح انشتاػً A ،B ،E ،F ٔ Hيصم انُماط  (4

ػٍٍ انًعًٕػح  (5  يعًٕػح انُمظ M راخ انلاحمحz41: حٍس
i

z i ke




   ٔرنك ػُذيا k ًٌغح ℝ∗ .

ػٍٍ انًعًٕػح  E
:  حٍسzراخ انلاحمح  M يعًٕػح انُمظ 

1 1z i z i    
 .

 ( نقاط05: )التسرين الثاني

1 )  nv
:  تحٍسINػهى  انًٕظثح ذًايا ٔ انًؼشفح حذٔدْا انًررانٍح انُٓذعٍح 

1 3

1 2 3

7

16

27

64

v v

v v v


 


   


 

نهًررانٍح  qٔ الأعاط  2vأحغة  - أ nv 

  n  تذلانحnvأكرة - ب

2  ) nu انًررانٍح انؼذدٌح انًؼشفح تـ 
0

2

3
u   :ًيٍ أظم كم ػذد طثٍؼ ٔ

1

3 1

4 2
n nu u   : n  

 1u،2u،3uأحغة انحذٔد  - أ

 : فاٌ nتشٍْ اَّ يٍ اظم كم ػذد طثٍؼً - ب
2n nu v  

استشتج عبارة الحد العام لمستتالية - ت nu بدلالةnثػ احدب lim n
n

u


.  
 : حضيnSأحدب السجسؽع(3

   0 1

0 1

n
n

n

u uu
S

v v v
   .  
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
  كرات 3عمى2U  كرات حسراء و يحتؽي صشدوق 2 كرات خزراء و3عمى1U     يحتؽي صشدوق 

 .  كرات خزراء و نعتبر أن جسيع الكرات متساثمة و لا يسكؼ تسضضزىا بالمسس 2    حسراء و
  . 2U و ندحب في  ن واحد كرتضؼ مؼ الرشدوق 1U    ندحب كرة واحدة مؼ الرشدوق 

 . كرات خزراء 3أحدب احتسال الحرؽل عمى  (1
 . حسراء 1Uأحدب احتسال الحرؽل عمى كرة خزراء عمى الأقل عمسا أن الكرة السدحؽبة مؼ الرشدوق  (2    
 .الستغضر العذؽائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرات الحسراء السحرل عمضيا Xليكؼ (3    

 .  و أحدب أممو الرياضياتيXعضؼ قانؽن الاحتسال لمستغضر العذؽائي (       أ

  . Xأحدب التبايؼ و الانحراف السعياري لمستغضر العذؽائي (   ب       

 (:   ن07)التمزيه الزابع 

: حٍسIR انذانح انؼذدٌح انًؼشفح ػهى fنركٍ 
2

ln 4
1x

f x x
e

  
 

( )fC ذًصٍهٓا انثٍاًَ فً انًغرٕي انًُغٕب إنى يؼهى يرؼايذ ٔ يرعاَظ( ; , )o i j
 

 
.  ٔ ػُذ    fَٓاٌاخ   احغة  - أ

:أحغة يٍ أظم كم ػذد حمٍمً (2° x    f x f x   
يارا َمٕل ػٍ انُمطح                  A 0 ;  1 2 ln ؟2  

. انذانح  شى  شكم ظذٔل ذغٍشاذٓا fأدسط اذعاِ ذغٍش  (3°

 انًؼادنح  mذحمك أَّ يٍ أظم كم ػذد حمٍمً- أ  (4° f x m
 IRذمثم حلا ٔحٍذا فً  

:  ػذد حمٍمً ٌحمكa - ب  2f a  

حلا نهًؼادنح  a ٌكٌٕ m لًٍح نــ آٌحيٍ أظم  f x m ؟

x : يٍ أظم كم ػذد حمٍمً تٍٍ اَّ-    أ    (5° 
2

2 ln 4
1

x

x

e
f x x

e
   


 

تٍٍ أٌ انًغرمٍى-             ب ري انًؼادنح ln 4y x  انًغرمٍى ٔ  D2رٔ انًؼادنح ln 4y x    

 يائلاٌ نهًُحُى    يماستاٌ           fC            .

6 )° ػذد حمٍمً يٕظة ذًايا، َضغ    
0

ln 4I f x x dx



      

يارا ًٌصم  - أ I ؟ 

تٍٍ أٌ  - ب 
2

2ln
1

e
I

e






 
  

 
. 

 انرً ذحمك ػٍٍ انمًٍح انًضثٕطح نــ  - خ  1I   .
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 السهضهع العاشر
 ( نقاط04: )التسرين الأول

 nu 3الستتالية العددية السعرفة بحدىا الأول
0

2

7
u ومؼ أجل كل عدد طبيعيn: 

3
3

1

1
1

8
n nu u  . 

نعتبر الستتالية nvالسعرفة عمى INكسا يمي : 
37

8 8
n nv u


 حضيعدد حقيقي. 

حتى تكؽن الستتاليةعضّؼ قيسة. 1 nvىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا وحدىا الأول. 
8:نفرض أن. 2 . 
 .n بدلالةnu، ثػّ استشتجnبدلالةnvأكتب-
 بضّؼ أن الستتالية- nuمتقاربة معضشا نيايتيا. 

0:أحدب السجسؽع-  1 nS v v v   ثػّ استشتج السجسؽع ،:     
3 3 3

0 1 nS u u u    . 
 ( نقاط05: )التسرين الثاني

نعتبر في .1 :التاليةzالسعادلة ذات السجيؽل    2 3 4 0E z i z   . 
z:تحقق أنو مؼ أجل كل عدد مركب-      2 3 4 1 2 2z i z z i z i        ثػّ استشتج ، 

  حمؽل السعادلة E. 

في السدتؽي السركبالسشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس .2 ; ;O i j
 

 لؽاحقيا A،BٔCنعتبر الشقط. 

1Az:عمصالترتضب ،2 2Bz i 1وCz i . 

 .A،B،Cعمػ الشقط- أ

2أكتب العدد- ب 2

1

i

i




 .(معمّلا إجابتغ  )ACGعمى الذكل الأسي، ثػّ عضّؼ بدقة طبيعة السثمي

 . محددا عشاصره السسضزةBإلى الشقطةCالذي يحؽل الشقطةSاستشتج العبارة السركبة لمتذابو السباشر- ج

3.  EمجسؽعةالشقطMذات اللاحقة zحضي: arg
2

iz i k


  مع . 

تشتسيان إلى السجسؽعةAوOتحقق أن الشقطتضؼ-  Eثػّ بضؼ أن Eىي السدتقيػ OA واستشتج أن ىؽ مشرف ،
الستعمق بالزمع BCفي السثميOBC. 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
حضي iزىر نرد مزيف حضي كل وجيضؼ يحسلان نفس الرقػ 1;2;3i  نرمز بــــــــ ، ;y x وz 

 3 ، 2 ، 1للاحتسالات التي تسثل عمى الترتضب ظيؽر الؽجو الذي يحسل الرقػ 
y;احدب (1 x وz 5 ، 3 ، 2 عمسا أن ىذه الأعداد متشاسبة عمى الترتضب مع  
  الرقػ الذي b الرقػ الذي يعير عمى وجو الشرد في الرمية الأولى و aنرمي ىذا الشرد مرتضؼ عمى التؽالي و  (2

يعير في الرمية الثانية  
  احدب احتسال الحرؽل عمى كل ثشائية ;a b 

 إذا كان 1 الذي يداوي Xالستغضر العذؽائي  (3 a b 4 إذا كان 2 ويداوي 3 مؼ مزاعفاتa b  
0a إذا كان 3ويداوي  b  

 حدد قانؽن احتسال الستغضرX واحدب أممو الرياضياتي ،  
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

( fالدالة العددية السعرّفة عمى بـ: 
1

22
x

xf x e e


  . 
 و fCتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس ; ;O i j

 
 . 

: بضّؼ أن .1 lim
x

f x


 ثسّاحدب ، lim
x

f x


. 

x:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي .2  2 2

x x

f x e e e
  

   
 

، 

 . و تذكضل جدول تغضراتياfاستشتج اتجاه تغضر الدالة .3
بضّؼ أن الشقطة ذات .4 2 2 2,0ln ىي نقطة انعطاف لمسشحشى fC،. 

أحدب .5 3f ثػّ عضؼ نقط تقاطع السشحشى ، fCمع حامل محؽر الفؽاصل. 

أرسػ السساس .6 Tثػّ أنذئ السشحشى fCعمى السجال  2 ln 2 1 ;    . 

( gالدالة العددية السعرّفة عمىRكسا يمي: 
1

22

x

x
g x e e



   .و gC تسثضميا البياني في السعمػ الدابق 
دانح صٔظٍح شى g :بضّؼ أن gC ٍتٍٍ كٍف ًٌكٍ سعى إَطلالا ي fC   ًّاسع ٔ . 

أحدب مداحة الحضز السحدد بالسشحشى .4 C و ومحؽري الإحداثيات و السدتقيػ ذو السعادلة
2ln 2 2x   
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 السهضهع الحادي عذر
 ( نقاط05: )التسرين الثالث

 :                        .zالسعادلةذات السجيؽلحل في .1

                                   .: استشتج حمؽل السعادلة .2

نعتبر في السدتؽي السركب السشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس       ; ;O i j
 

:لؽاحقيا عمى الترتضبA،Bالشقط
 

1 3Az i  ،B Az z  .و ليكؼ التحؽيلTالذي يرفق بكل نقطةM مؼ السدتؽي ذات 

 :.حضيzذات اللاحقةM، الشقطةzاللاحقة

 .عمى الذكل السثمثي، ثػّ عمى الذكل الأسي                                 : حضي أكتب العدد  .1

 . و عشاصره السسضزةT استشتج طبيعة التحؽيل .2

 :.تحقق التي z ذات اللاحقةMمجسؽعة الشقط     عضّؼ .3

 ( نقاط04: )التسرين الثاني
 .لريانة أجيزة التدفئة تراقب شركة عؼ بعد خلال فرل الريف الأجيزة 

مؼ بضؼ الأجيزة التي تحت الزسان يكؽن احتسال عدم .  مؼ الأجيزة ىي تحت الزسان %20 نعمػ أن 
1صلاحية أحداىا 

100
1 ، و مؼ بضؼ الأجيزة التي ليدت تحت الزسان يكؽن احتسال عدم صلاحية أحدىا 

10
 

 "السدفئة تحت الزسان "  الحادثة Gندسي 
 :أحدب احتسال الحؽادث التالية  (1
A "  السدفئة تحت الزسان و ىي غضر صالحة    "   ،B "  السدفئة غضر صالحة" 
1بضؼ أن احتسال أنيا تحت الزسان ىؽ .في سكؼ ما السدفئة غضر صالحة  (2

41
 

 إذا كانت السدفئة ليدت DA 800السراقبة مجانية إذا كانت السدفئة تحت الزسان ، و يقدر ثسؼ السراقبة بـ  (3
 . إذا كانت السدفئة ليدت تحت الزسان و ىي صالحة DA 2800تحت الزسان و ىي صالحة بضشسا يقدر بـ 

  و أممو الرياضياتيXعضؼ قانؽن احتسال .  الستغضر العذؽائي الذي يأخذ كقيسة ثسؼ تكمفة مراقبة مدفئة Xليكؼ 
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 2 من 2ص
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 ( نقاط04: )التسرين الثاني
نعتبر الستتالية العددية nu 1 السعرفة بحدىا الأول 5u ومؼ أجل كل .: 

nبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل. 1 :2nu ثػّ استشتج أن الستتالية ، nuمتزايدة تساما. 
نعتبر الستتالية. 2 nvالسعرفة عمى كسا يمي :. 

بضّؼ أن الستتالية-أ nv1حدابية أساسيا. 
nأجل كل  بضّؼ أنو مؼ-ب :                 ثػّ أحدب ، lim n

n
u


. 

 :. حضيnS أحدب السجسؽع .3

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
( gالدالة العددية السعرّفة عمىكسا يمي: 21

( ) 3 8
4

xg x e x x  . 

 وليكؼ Cتسثضميا البياني في السدتؽي مشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس.  ; ;O i j
 

 

lim: نقبل أن )مع تذكضل جدول تغضراتياgأدرس تغضرات الدالة .1 0n x

x
x e


كلمؼ أجلn .) 

):أحدب مؼ أجل كل .2 )g xثػ استشتج عدد نقط الانعطاف لمسشحشى ، C. 
أرسػ السشحشى .3 C. 
): عدد حمؽل السعادلةmناقش بيانيا حدب قيػ الؽسيط الحقيقي .4 ) ( )g x g m. 

 
f

 
(

:كسا يميالدالة العددية السعرّفة عمى  21
( ) 3 8

4

x
f x e x x  . 

 وليكؼ C تسثضميا البياني في السعمػ الدابق. 
، ثػّ اشرح كيف يسكؼ رسػ السشحشىfأدرس شفعية الدالة .1 C انطلاقا مؼ السشحشى  C(الرسػ غضر مطمؽب). 

0: بحضي يكؽن 0xعضؼ العدد الحقيقي .2 0(ln )f x x . 

دالة أصمية                                :ب السعرفة G بحضي تكؽن الدالةcوa،bعضؼ الأعداد الحقيقية .3
 .عمىgلمدالة

أحدب مداحة الحضز السحدد بالسشحشى .4 C 1و ومحؽري الإحداثيات و السدتقيػ ذو السعادلةx   

elbassair.net



                                                       الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية                                            
 2020 :      دورة البكالوريا للتعليم الثانويموضوع نموذجي لامتحان               العلوم التجريبية: الشعب   
  سا                   إعداد الأستاذ عامر الجلالي      إعداد حجاج يراهيم03:الرياضيات    المدة: اختبار في مادة   

 

                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص
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 السهضهع الثاني عذر
 ( نقاط05: )التسرين الأوّل

 :                        .zالسعادلةذات السجيؽل حل في .1

0z وzىؽ مرافق العددz، حضي:                                      استشتج حمؽل السعادلة  .2 . 

نعتبر في السدتؽي السركب السشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس       ; ;O i j
 

 لؽاحقيا عمى C وA،B الشقط
.،و:الترتضب

 

 بحضي يكؽن         ذات اللاحقةD ليدت عمى إستقامية، ثػّ عضّؼ الشقطةC وA،Bتحقق أنّ التقط .1
 . مدتطيلاABCDالرباعي

2 بالاندحاب الذي شعاعوABCDعضّؼ مداحة صؽرة السدتطضل .2 i


. 

 :                             .التي تحققz ذات اللاحقةM مجسؽعة الشقط     عضّؼ .3

 ( نقاط04: )التسرين الثاني
 السعرفة عمى السجالfنعتبر الدالة العددية 0;ت.:  

)،  ثسّبضّؼ أن السعادلة(مع تذكضل جدول تغضراتيا  )fأدرس تغضرات الدالة- أ .1 )f x xتقبل  

 .يطمب تعضضشوحلا وحضدا
 :. استشتج أنو مؼ أجل كل             فإ ن - ب
نعتبر الستتالية. 2 nuالسعرفة عمى IN0: كسا يمي 0u و مؼ أجل كل عدد طبيعي n:1 ( )n nu f u . 

n:10برىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل-أ n nu u   ثػ استشتج اتجاه تغضر الستتالية  ، nu. 
 بضّؼ أن الستتالية- ب nuمتقاربة ، ثػّ عضؼ نيايتيا . 

نعتبر الستتالية.  nvالسعرفة عمى INكسا يمي :. 
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بضّؼ أن الستتالية-أ nv  7 ىشدسية أساسيا 29

7 29
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lim،و أحدب .n بدلالةnu، ثػّ استشتجnبدلالةnvأكتب- -ب n
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
I.  كريات 5 كريات حسراء ، ندحب عذؽائيا وعمى التؽالي ودون إعادة 4 كريات بيزاء و 3يحتؽي صشدوق عمى  

مؼ الرشدوق   
  احدب احتسال الحرؽل عمى أول كرية بيزاء في الدحب الثالي 

II.  الرشدوق في وضعضتو الأولى وفي ىذه السرة ندحب عذؽائيا وفي  ن واحد كريتضؼ مؼ الرشدوق 
 ثػ ندحب عذؽائيا وفي  ن واحد كرتضؼ أخريضؼ  

 :احدب احتسال كل مؼ الحدثضؼ التالضتضؼ  (1
  الحدثE : الكريتان السدحؽبتان في الدحبة الأولى بيزاويؼ و في الدحبة الثانية حسراويؼ 
 الحدثF  :  كريات مؼ نفس المؽن  3يبقى في الرشدوق بعد الدحبة الثانية  

  العذؽائي الذي يداوي عدد الكريات البيزاء الباقية في الرشدوق بعد الدحبة الثانيةXالستغضر (2
 ، واحدب أممو الرياضياتيXحدد قانؽن احتسال الستغضر

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
( gالدالة العددية السعرّفة عمى2:كسا يمي( ) 1 4 xg x xe  .  
 . ، ثػّ شكل جدول تغضراتياg أدرس اتجاه تغضر الدالة .1
) استشتج إشارة .2 )g xمؼ أجل كل عدد حقيقي x. 
(لتكؼfالدالة العددية السعرّفة عمى كسا يمي:  2( ) 2 1 1xf x x e x    .  

 وليكؼ fCتسثضميا البياني في السدتؽي مشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس ; ;O i j
 

 (2cmالؽحدة). 
 . ، ثػّ شكل جدول تغضراتياfأدرس اتجاه تغضر الدالة .1
بضّؼ أنّ السدتقيػ .2  1 ذو السعادلةy x مدتقيػ مقارب مائل لمسشحشى  fCعشد  ، 

أدرس الؽضع الشدبي لمسشحشى    fCوالسدتقيػ  حضي :   : 1y x  . 
 .ابضّؼ أنّ السشحشى يقبل نقطة انعطاف يطمب تعضضؼ إحداثضتيو .3

 السدتقيػأرسػ .4 و السشحشى  fC. 

:عدد و إشارة حمؽل السعادلةmناقش بيانيا حدب قيػ الؽسيط الحقيقي .5  22 1 1xx e m  . 

  انًحذد تانًُحُى بإستعسال السكاممة بالتجزئة أحدب مداحة الحضز .6 fCٔ السدتقيػ   ذو السعادلة 
1y x   0 انًغرمًٍاخ انرً يؼادلاذٓاx , 

1

2
x  
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص
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 السهضهع الثالث عذر
 ( نقاط05: )التسرين الأوّل

 ، مع :zالسعادلةذات السجيؽل التاليةنعتبر في .1
عدد حقيقي كيفي. 

 .حل ىذه السعادلة مؼ أجل          ثػّ أكتب الحمضؼ عمى الذكل الأسي- 

في السدتؽي السركب السشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس .2 ; ;O i j
 

لؽاحقيا DوA،B،Cنعتبر الشقط. 
 .،  ،و:عمصالترتضب

 .DوA،B،Cأكتب        ،    ،     و    عمى الذكل الجبري ثػّ أنذئ الشقط- أ

 . شبو مشحرف متداوي الداقضؼABCDأثبت أن الرباعي - أ

D                      أكتب العدد السركب (أ .3 B

A B

z z

z z




  

 A ىي صؽرD     عمى الذكل الأسي ثػّ استشتج أن

 . بتحؽيل نقطي يطمب تعضضؼ طبيعتو و                    عشاصره السسضزة

  تشتسي إلى دائرة يطمب تعضضؼ مركزىاDوA،B،C؟ استشتج أن الشقطABCما ىي طبيعة السثمي (ب
 .rونرف قطرىا

 ( نقاط04: )التسرين الثاني
 .  5 و3،4 ، 1،2 بيزاء تحسل الأرقام 5:   كرات لا نفرق بضشيا عشد المسس مشيا 10 عمى يحتؽي كيس

  .3 و1كرتان حسراوان تحسلان الرقسضؼ  3 و1،2 سؽداء تحسل الأرقام 3  
 . ندحب مؼ ىذا الكيس ثلاث كرات في  ن واحد 

:  أحدب  احتسال الحؽادث التالية  (1
     A " الحرؽل عمى كرة واحدة بالزبط تحسل رقسا فرديا "
     B " الحرؽل عمى كرة واحدة عمى الأقل تحسل رقسا زوجيا    "
     C " كرات تحسل أرقاما مجسؽعيا عدد زوجي  3الحرؽل عمى "
     D " كرات مؼ نفس المؽن و تحسل أرقاما مجسؽعيا عدد فردي  3الحرؽل عمى  "

.   الذي يرفق بكل عسمية سحب عدد الألؽان السحرل عمضيا Xنعتبر الستغضر العذؽائي (2
 . Xعضؼ قانؽن احتسال الستغضر العذؽائي/      أ 
 . Xأحدب الأمل الرياضياتي لمستغضر العذؽائي/    ب 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
 nU متتالية ىشدسية متزايدة وحدودىا مؽجبة و معرفة عمى   1:  حضي 2 3

1 3

2 100

256

U U U

U U

  


 
   .  

 . q و2Uأحدب (1
.  n بدلالة nUأكتب  (2
: حضي  nS السجسؽع  nأحدب بدلالة  (3

1 22

1 1 1

3 3 3
n nn

S U U ... U        .
1: حضي  nP الجداء nأحدب بدلالة ( 4 2n nP U U ... U     .
 غضر معدوم  nنزع مؼ أجل كل عدد طبيعي )5 21

4 4 4
2

n

nW ln ln ln
ln

      .  بدلالة    عبرعؼ . 

 ( نقاط07: )التسرين الرابع
(  gالدالة العددية السعرّفة عمى  2:كسا يمي( ) 1 4 xg x xe  .  
 . ، ثػّ شكل جدول تغضراتياgأدرس اتجاه تغضر الدالة. 1
)استشتج إشارة. 2 )g xمؼ أجل كل عدد حقيقي x. 
(لتكؼfالدالة العددية السعرّفة عمى  كسا يمي:  2( ) 2 1 1xf x x e x    .  

 وليكؼ fCتسثضميا البياني في السدتؽي مشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس ; ;O i j
 

 (2cmالؽحدة). 
 . ، ثػّ شكل جدول تغضراتياfأدرس اتجاه تغضر الدالة.1
بضّؼ أنّ السدتقيػ. 2  1 ذو السعادلةy x مدتقيػ مقارب مائل لمسشحشى  fCبجؽار . 

أدرس الؽضع الشدبي لمسشحشى         fCوالسدتقيػ  حضي :   : 1y x  . 
ثػّ أدرس وضعية fCبالشدبة لمسدتقيػ    . 

 .ابضّؼ أنّ السشحشى يقبل نقطة انعطاف يطمب تعضضؼ إحداثضتيو. 3

 السدتقيػأرسػ.4 و السشحشى  fC. 

:عدد و إشارة حمؽل السعادلةmناقش بيانيا حدب قيػ الؽسيط الحقيقي. 5  22 1 1xx e m  . 

باستعسال السكاممة بالتجزئة عضّؼ الدالة الأصمية لمدالة- أ(6  22 1 xx x eعمى 1 والتي تشعدم مؼ أجل

2
x . 

 مداحة الحضز السدتؽي السحدد بالسشحشىAاحدب العدد- ب  C1 والسدتقيسات التي معادلاتيا

2
x ،3x 1 وy x . 

nWn
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الرابع عذر
 ( نقاط04: )التسرين الأول

,1,1,2الأسلاو   ذحًم حًشاء  كشٌاخ 04ٌضى صُذٔق
 
2ٔ 03  1,1الأسلاو   ذحًم تٍضاء  كشٌاخ,

 
 ٔ 03  كشٌاخ 

,1الأسلاو   ذحًم عٕداء
 

1 ,2 (ٔلا َفشق تٍُٓا ػُذ انهًظ   ػذد طثٍؼً فشدي )   كشٌرٍٍ َغحة ػشٕائٍأفً آٌ ٔاحذ

. يٍ انصُذٔق

:  أحغة احرًال انحٕادز انرانٍح (1

A ''  ػهى كشذٍٍ ذحًم كم يًُٓا سلى فشدي  انحصٕل ػهى . 

B ''  كشذٍٍ يعًٕع انشلًًٍٓا  صٔظً انحصٕل ػهى. 

C ''  كشذٍٍ يٍ َفظ انهٌٕ  انحصٕل ػهى. 

 .ػهًا أٌ يعًٕع انشلًٍٍ صٔظً  أحغة إحرًال اٌ  ذكٌٕ انكشذٍٍ يٍ َمظ انهٌٕ   (2

 .ػذد انكشٌاخ  انرً ذحًم سلى فشدي  انزي ٌشفك تكم َرٍعح عحة 𝑋 انًرغٍش انؼشٕائًَؼرثش(3

 . ،شى ػشّف لإٌَ احرًانXّ لٍى انًرغٍش انؼشٕائً ػٍٍ( أ

 حرى ٌكٌٕ  شى ػٍٍ لًٍح انؼذد. X نهًرغٍش انؼشٕائً  𝐸 𝑋أحغة الأيم انشٌاضً (بـ   2020E X . 

 ( نقاط05: )التسرين الثاني
السدتؽي السركب السشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس  ; ,O u v

 
 

: مجسؽعة الأعداد السركبة السعادلة ذات السجيؽل التالية حل في   (1   
2 2

2 1 2 0z i    
1z نزع i  2 و 1z i  والشقطتضؼ A و Bصؽرتضيسا عمى الترتضب  

:     u عمى الذكل الأسي ثػ احدب العدد2z و 1zاكتب كلا مؼ   (2
2020

1441 2
1

2

z
u z

 
   

 
 

2 :حضي z' ذات اللاحقةM' الشقطةzذات اللاحقةM يرفق بكل نقطةfالتحؽيل نقطي (3 1 2'z z z z z  
 ، ماذا تدتشتج ؟fبالتحؽيل Bعضؼ صؽرة الشقطة  – أ

عضؼ قيدا لمزاوية –   ب  ; 'BM BM
  ثػ احدب الطؽل ، 'BM بدلالة الطؽل BM 

 fاستشتج الطبيعة والعشاصر السسضزة لمتحؽيل الشقطي –           ج 
عضؼ ثػ أنذئ–أ –  (4 Eمجسؽعة الشقط M بحضي يكؽن: 1 1 2i z i    

عضؼ ثػ أنذئ  – ب  F مجسؽعة الشقط  بحضي يكؽن   :     
2

2 1 2 1 2arg arg argz z z z z z   
 

 

elbassair.net



                                                       الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية                                            
 2020 :      دورة البكالوريا للتعليم الثانويموضوع نموذجي لامتحان               العلوم التجريبية: الشعب   
  سا         إعداد الأستاذ عامر الجلالي      إعداد حجاج يراهيم03:الرياضيات     المدة: اختبار في مادة   

 

 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
 nu2الستتالية العددية السعرفة بـ

0 1u e و مؼ اجل كل عدد طبيعي n:  2

1 1 1n nu u e

   . 
n:1برىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي-أ. 1 0nu . 
n:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي- ب  2

1 1 1n n nu u u e

    ثػّ استشتج اتجاه تغضر الستتالية ، nu. 
2. nvالستتالية العددية السعرفة عمىINبـ : 3 1n nv u . 
بضّؼ أن الستتالية- أ nvحدابية يطمب تعضضؼ أساسيا، ثػّ أكتبnvبدلالة nمدتشتجا nuبدلالة n. 

n:بضّؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي - أ  0 1ln ln ln 1 2 ln 3nv v v n n       . 

 ( نقاط07): التسرين الرابع 
 (I الدالةgالسعرفة عمى السجال IR بـ   1xg x xe  
 ثػ ادرس اتجاه تغضرىا وشكل جدول تغضراتيا  ، gأحدب نيايات الدالة  (1
أثبت أن السعادلة – أ –  (2  0g x تقبل حلا وحضدا 0,567حضي 0,568  

 إشارة xحدد حدب  قيػ–    ب  g x عمى IR 
 (II الدالةf السعرفة عمى  0IR كسا  يمي   :   

2
xf x e Ln x  

 fCتسثضميا البياني في السعمػ الستعامد و الستجانس  ; ,O i j
   2 حضيi j

  .

0x أثبت أنو مؼ أجل كل  (1 فان  : 
2

2
xe Lnx

f x x
x x

 
  

 
، ثػ استشتج  lim

x

f x


 

بضؼ أن السعادلة– أ –  (2  0xe Ln x   تقبل حلا وحضدا حضي  1, 4; 1,3    
استشتج عمى –    ب  0IR حمؽل الستراجحات  : xe Ln x ،  xe Ln x  و  xe Ln x  

 مؼ xبضؼ انو مؼ اجل كل – أ –  (3 0IR  فان:     
2

' xf x e Ln x g x
x

  

 fاستشتج اتجاه تغضر الدالة –    ب 

:بضؼ أن – أ –  (4 
2

1
f  



 
  
 

 ، ثػ استشتج حررا لمعدد  f  210 سعتو 

 ، ثػ ارسػ السشحشى fشكل جدول تغضرات الدالة –    ب  fC  عمى السجال    7;0 0;2  
mناقش حدب قيػ الؽسيط  (5  m IR  0: عدد و إشارة حمؽل السعادلةxe Ln x m   
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الدادس عذر
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

: حم فً يعًٕػح الأػذاد انًشكثح / 1  23 3 1 0z z z    .

; 𝑂 انًغرٕي انًشكة يُغٕب إنى يؼهى / 2 𝑖   ;  𝑗   ٍنرك ،𝐴،𝐵ٔCَمظ نٕاحمٓا ػهى انرشذٍة: 

3 1

2 2
Az i   ،3Bz     ،ACz z . 

أشثد أٌ   
1962 2016 0A Cz z ًشى ػٍٍ لٍى انؼذ انطثٍؼ n  بحيث يكون

n

A

C

z

z

 
 
 

  حقيقي موجب 

أكرة انؼذد انًشكة   (3
C A

B A

z z

z z




. ABCػهى انشكم الأعً شى اعرُرط طثٍؼح انًصهس

 وساويتً 2ووسبتAً الذي مزكشيSلتشابً المباشزباBصورةEلاحقت الىقطت Ezػٍٍ  (4
3


 ؛ ثم بيه أن 

 . في استقاميت  EوC ؛ Aالىقط 

Aتحٍس ٌكzٌٕراخ انلاحمح Mػٍٍ يعًٕػح انُمظ  (5

C

z z

z z




Cz) تخيليا  صزفا  ؛  z . )  

 ( نقاط04: )التسرين الثاني
       نركٍ  nu   يررانٍح يؼشفح تـ 

4

1
0 u ًٔيٍ أظم كم ػذد طثٍؼ n :

4

23
1






n

n
n

u

u
u.  

 :   n حرى ٌكٌٕ يٍ أظم كم ػذد طثٍؼً a ، bػٍٍ انؼذدٌٍ انحمٍمٍٍٍ  (1
4

1




n

n
u

b
au . 

n  : 2 تشٍْ تانرشاظغ تٍٍ أَّ يٍ أظم كم ػذد طثٍؼً      - 1nu   . 

أدسط اذعاِ ذغٍش انًررانٍح   (2 nu ٌ؛  شى اعرُرط  أ  nu  يرماستح 

انًررانٍح نركٍ  (3 nvًيٍ أظم كم ػذد طثٍؼً : انًؼشفح كًا ٌهn :
n

n
n

u

u
v






1

2
 . 

تٍٍ أٌ انًررانٍح  nv أكرة.  ُْذعٍح ٌطهة ذؼٍٍٍ أعاعٓا ٔ حذْا الأٔلnv ٔ nu تذلانحn شى أحغة lim
𝑛→+∞

𝑢𝑛 

: شى أحغة انًعًٕع  (4
n

n

n
vvvv

S
5

.....
551

2

2

10

 . 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
 .  كرات سؽداء و كل الكرات متساثمة و غضر متسايزة عشد المسس 4 كرات بيزاء و 3    صشدوق يحتؽي عمى

 في كل سحبة نأخذ عذؽائيا كرة مؼ الكيس ، إذا كانت سؽداء نتؽقف عؼ :     نجري سمدمة مؼ الدحبات 
 .    الدحب و إذا كانت بيزاء لا نعضدىا إلى الكيس و ندحب كرة أخرى و ىكذا 

 .   أخرى و ندجل لؽنيا و نشيي التجربة 
 :أحدب احتسال كل مؼ الأحداث التالية  ( أ (1   

           A" الكرة السدحؽبة في السرة الأولى سؽداء ". 
          B" الكرة السدحؽبة في السرة الثانية سؽداء ". 

 .استشتج حداب الاحتسال لكي لا نجري الدحبة الثالثة   (      ب
 .الستغضر العذؽائي الذي يداوي عدد الدحبات التي أجريشاىا Xليكؼ (2   

 . و أحدب أممو الرياضياتي Xأعط قانؽن الاحتسال الستغضر العذؽائي -        

 ( نقاط04: )التسرين الرابع
)انًغرٕي انًُغٕب إنى يؼهى يرؼايذ ٔيرعاَظ  , , )O i j

 
 

I)     نركٍ انذانح انؼذدٌحg انًؼشفح ػهى 0,  تـ  :
1

( ) 2lng x x x
x

   

0xتٍٍ أَّ يٍ أظم كم ػذد حمٍمً - 1   ؛ 
2

2

( 1)
( )

x
g x

x


  شى اعرُرط اذعاِ ذغٍش انذانح  g . 

)ادسط  إشاسج  -2 )g x                    . (ٌلاحظ أg(1)=0)  

II)َؼرثش انذانح انؼذدٌحf انًؼشفح ػهى 0,تـ    :
21

( ) (ln ) 2f x x x
x

     .   ٍٔنٍك( )C يُحُاْا انثٍاًَ فً انًغرٕي 

. انغاتك 

تٍٍ أٌ    -1
2(ln )

lim 0
x

x

x
   شى احغة   lim ( )

x
f x


  . 

 يxٍ  ذحمك أَّ يٍ أظم كم ػذد حمٍمً  0, ؛ 
1

( ) ( )f f x
x

 شى احغة   
0

lim ( )
x

f x


 . ٔ فغش انُرٍعح ُْذعٍا 

 يxٍتٍٍ أَّ يٍ أظم كم ػذد حمٍمً  -2 0,  ؛ 
( )

( )
g x

f x
x

   شى شكم ظذٔل ذغٍشاخ انذانح  f.  

)أَشئ انًُحُى  -3 )C .  

:تٍٍ أٌ انذانح  -4 lnh x x x x دانح أصهٍح نهذانح ًْln( )x xػهى 0, ؛ شى تاعرؼًال انركايم تانرعضئح  

تٍٍ أٌ 
2

1

(ln ) 2

e

x dx e  .  

)أحغة يغاحح انحٍض انًغرٕي انًحذد تانًُحُى  -5 )C 1ٔ يحٕس انفٕاصم ٔانًغرمًٍٍٍ انهزٌٍ يؼادنرًٍٓاx ٔ x e.  
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الدابع عذر
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

 nu 0حدىا الأولب عددية معرفةمتتالية 2u  ،مؼ أجل كل عدد طبيعيو n:1

3
:

2 1

n
n

n

u
u

u
 


 .

n:1nuبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي .1  

أدرس اتجاه تغضر الستتالية .2 nuثػ استشتج أنيا متقاربة  . 

3.  nvالستتالية العددية السعرفة عمى INبـ:
 

1
1n

n

v
u

 . 

أثبت أن الستتالية-     nvىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا وحدىا الأول. 
 وعضؼ نياية الستتاليةn بدلالةnu، ثػ استشتجn بدلالةnvأكتب   -  nu. 
: حضيnSأحدب السجسؽع   - 

 
0 1 2

1 1 1 1
n

n

S
u u u u

    . 

n:أثبت أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي .4 1

1
0 1 1

3
n nu u   . 

IN:1 مؼnاستشتج أنو مؼ أجل كل .5
0 1

3

n

nu
 

    
 

lim، ثػّ عضؼ مؼ جديد n
n

u


. 

 ( نقاط05: )التسرين الثاني

السعادلة ذات السجيؽل2حل في .1 1 2,z zالتالية: 
1 2

2 1 1

z z i

z z i

 


 
. 

في السدتؽي السركبالسشدؽب إلى السعمػ الستعامد والستجانس .2 ; ,O u v
 

 ذات اللاحقتضؼA،Bنعتبر الشقط. 

1Az:عمى الترتضب ،1Bz i  .وليكؼ الدورانrالذي مركزهO وزاويتوحضي  0; . 

Aأكتب طؽيمة وعسدة العدد السركب- أ

B A

z

z z



 .ABO، ثػّ استشتج طبيعة السثمي

نزع- ب A r A ، B r B . 
Azعؼعبر بدلالة-  ،Bz لاحقتي الشقطتضؼAوBثػّ استشتج ،Ezو Fzلاحقتي الشقطتضؼEو F   عمى الترتضب  

مشترف القطعةE:حضي AAو Fمشترف القطعة  BB. 
 .E قائػ و متداوي الداقضؼ فيEFOبضّؼ أن السثمي- 

أثبت أن- 
1 1

2
2 tan

2

F A

A A

z z

z z 



 

  
 
 

، ثػّ استشتج أن السدتقيػ AAيقطع حامل القطعة BBفي نقطة يطمب تحديدىا. 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
انشلى ذحًم عٕداء كشٌاخ  2 ٔ 5انشلى   ذحًم تٍضاء  كشٌاخ  3  0ٔانشلى  ذحًم حًشاء  كشٌاخ 04ٌحُٕي صُذٔق

 
 

. شلاز كشٌاخ يٍ انصُذٔقَغحة ػشٕائٍأفً آٌ ٔاحذ   (   10 ٔ 5ػذد طثٍؼً  ٌخرهف ػٍ ٔلا َفشق تٍُٓا ػُذ انهًظ) 

:  أحغة احرًال انحٕادز انرانٍح (2

A ''  ػهى شلاز كشٌاخ يٍ َغظ انهٌٕ  انحصٕل ػهى . 

B ''  شلاز كشٌاخ يعًٕع أسلايٓا يؼذٔو انحصٕل ػهى. 

C ''  كشذٍٍ يٍ َفظ انهٌٕ فمظ   انحصٕل ػهى. 

 .ػهًا أٌ يعًٕع انشلًٍٍ يؼذٔو  أحغة إحرًال اٌ  ذكٌٕ كشذٍٍ يٍ َمظ انهٌٕ فمظ   (2

 .يعًٕع الأسلاو  انرً ذحًهٓا انكشاخ انًغحٕتح  انزي ٌشفك تكم َرٍعح عحة 𝑋 انًرغٍش انؼشٕائًَؼرثش(3

 . ،شى ػشّف لإٌَ احرًانXّ لٍى انًرغٍش انؼشٕائً ػٍٍ( أ

 حرى ٌكٌٕ  شى ػٍٍ لًٍح انؼذد. X نهًرغٍش انؼشٕائً  𝐸 𝑋أحغة الأيم انشٌاضً (بـ   1962E X . 
 ( نقاط04: )التسرين الرابع

(I نعتبر الدالة f السعرفة عمىIR 2: كسا يمي
( ) 1

2 1x

x
f x

e
  


 .

 fC  السشحشى البياني لمدالةf  في السعمػ الستعامد و الستجانس  ; ;o i j
  . 

1:  فإن xتحقق أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي  (1 1
1

1 1x xe e
 

 
.  دالة فردية f إستشتج أن ، 

lim أحدب     ثػ  ( )
x

f x


limو    ( )
x

f x


 

)'أحدب ( 2 )f x ثػ شكل جدول التغضرات لمدالة f.  إستشتج  أنو مؼ أجلثػ  0;x   2   :   فإن
1

1 2x

x

e
 


 .

lim:  أحدب ( 3 ( ) 1
2x

x
f x



 
  

 
إستشتج معادلة السدتقيػ السقارب ثػ .ثػ فدر الشتيجة بيانيا  ' عشد   .

 أنذئ (4 fC  و السدتقيسات السقاربة   .
)أحدب .  عدد حقيقي مؽجب تساما  ليكؼ ( 5 )A   مداحة الحضز السدتؽى السحدد بالسشحشى  fC  و السدتقيسات   :

1 , 0 ,
2

x
y x x     . (  1: تؽضيح

1 1

x

x x

e

e e





 
 

  
lim:  أحدب الشياية التالية    ثػ ( ( )A





  . 

      (II  لتكؼ الستتالية nu السعرفة  عمى IN  0:   بالعلاقة 1u  و 
1

2
1

1n
n u

u
e

  


 .

n : 0nuبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي  (1   . جل كل عدد طبيعي  بضؼ أنو مؼ أn   :  
1

1

2
n nu u 

n   :  1جل كل عدد طبيعي بضؼ أنو مؼ أ ( 2 

2

n

nu
 

  
 

lim  ثػ أحدب   n
n

u


 . 
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الثامن عذر      
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل
  نعتبر الستتالية  nu السعرفة عمى   كسا يمي :

0 6u  و  
1

2
1

3
n nu u   .  

3nu:  فإنّ nبرىؼ بالتراجع أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي  (أ (1  . 
أدرس اتجاه تغضر الستتالية  (ب nu .      ماذا تدتشتج حؽل تقاربيا ؟ 

 الستتالية nنعتبر مؼ أجل كل عدد طبيعي  (2 nv 12:  حضي .3n n

nv .  
بضؼ أنّ  ( أ nv 2 متتالية ىشدسية أساسيا

3
q  يطمب تعضضؼ حدىا الأول  . 

3n:  فإنّ nبرىؼ أنّو مؼ أجل كل عدد طبيعي  ( ب nv u  ثػ استشتج ، lim n
n

u
 

.  
لتكؼ  (3 nw متتالية معرفة عمى   كسا يمي :lnn nw v .   

بضؼ أنّ  ( أ nw متتالية حدابية يطمب تعضضؼ أساسيا وحدىا الأول . 
0: ليكؼ السجسؽع  ( ب 1

0 1

n
n

n

u u u
S

v v v
    .   1: بضؼ أن

3
2 1

2

n

nS n



 
   

 
 

 ( نقاط05: )التسرين الثاني
: نزع           مؼ أجل كل عدد مركب   3 23 3 7P z z z z    

)احدب    (أ -1 1)P  ثػ عضؼ العدديؼ الحقيقضضؼa b بحضي يكؽن  :    21P z z z az b    .
  السعادلة  حل في (        ب  0P z . 

السدتؽي السركب مشدؽب إلى معمػ متعامد ومتجانس - 2 , ,o u v
  .   2وحدة الطؽلcm . 

, نعتبر الشقط , ,G C B A3:  لؽاحقيا عمى الترتضب, z 2 3, z 2 13, zG C B Az i i       
A:      عضؼ عسدة لمعدد السركب  C

G C

z

z

z

z




.  و احدب مداحتو ACG ثػ استشتج طبيعة السثمي 

: مرجح الجسمة السثقمة Gأثبت أن الشقطة  (أ -3      , 1 ; , 2 ; , 2A B C 
:   مؼ السدتؽي  بحضي Mعضؼ  مجسؽعة الشقط  ( ب 2 2 . 12MA MB MC CG   

    
:  حضيz ذات الاحقةM الشقطة z ذات الاحقةM  التحؽيل الشقطي الذي يرفق بالشقطة Sنعتبر -4

 1 3 3z i z i    
 . و اذكر عشاصره السسضزةSتعرف عمى طبيعة التحؽيل  ( أ

,عضؼ  (    ب ,G C A   صؽر الشقط  , ,G C A عمى الترتضب بالتحؽيلSثػ استشتج مداحة السثمي' ' 'A C G . 
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
  0 , 1 , 1, 2 , 4 ٔ خًظ حًشاء ذحًم الأسلاو 2 , 0 , 1 , 4 , 4: تٍضاء ذحًم الأسلاو 5 كشاخ يُٓا 10ٌحرٕي  كٍظ ػهى 

 

 .َغحة أستغ كشاخ فً اٌ ٔاحذ  يٍ انكٍظ

: أحغة احرًال انحٕادز انرانٍح

A ''  1441ػهى أستؼأسلاو ًٌكٍ أٌ ذشكم انشلى انحصٕل ػهى .   

B ''  كشذٍٍ تٍضاء تانظثظ انحصٕل .. 

C '' 6 أستغ أسلاو يعًٕع اسلايٓا انحصٕل ػهى. 

 .   أحغة إحرًال اٌ  ذكٌٕ  يٍ تٍٍ الاستغ كشاخ يغحٕتح ذٕظذ تظثظ كشذٍٍ تٍصاء   6ػهًا أٌ يعًٕع الأسلاو ْٕ (2

 .ػذد انكشاخ انرً ذحًم سلى صٔظً   انزي ٌشفك تكم َرٍعح عحة 𝑋 انًرغٍش انؼشٕائًَؼرثش(3

 . ،شى ػشّف لإٌَ احرًانXّ لٍى انًرغٍش انؼشٕائً ػٍٍ( أ

  . X نهًرغٍش انؼشٕائً  𝐸 𝑋أحغة الأيم انشٌاضً (بـ 
 ( نقاط07: )التسرين الرابع

السعرفة عمى  fنعتبر الدالة  1;I   1: كسا يمي
( ) ln

1

x
f x x

x

 
   

 
 .

     fC  السشحشى البياني لمدالةf  في السعمػ الستعامد و الستجانس  ; ;o i j
  . 

 عمى السجال  fأحدب الشيايات لمدالة( 1  1;I   .أحدب  و '( )f x ثػ شكل جدول التغضرات لمدالة f . 
بضؼ أن السشحشى(2  fC يقبل مقارب مائل معادلتو   : y x .  الؽضع الشدبي لمسشحشى أدرس fC 

 بالشدبة إلى السدتقيػ              : y x .  
 أنذئ السشحشى  (3  fC  و السدتقيػ   : y x  . 
 السعرفة G الدالة  عبارة اوجد  .  بإستعسال السكاممة بالتجزئة(4  ;I a  حضي  aعدد حقيقي مؽجب  

و :              تساما  بــ    
2

ln

x

G x t a dt .   ثػ إستشتج الدالة الأصمية لمدالةf عمى  1;I  . 

 مداحة الحضز السدتؽى السحدد بالسشحشى  Aأحدب السداحة  (5  fCو السدتقيسات  : , 2 , 4y x x x   .
   ( II  لتكؼ الستتالية nu السعرفة  مؼ أجل كل عدد طبيعي n  2 حضيn   1:    بالعلاقة

ln
1

n

n
u

n

 
  

 
 .

السعرفة عمى gنعتبر الدالة  (1    1;  كسا يمي : ( ) ln 1g x x x  .   أدرس إتجاه تغضر الدالةg . 
أنو مؼ أجل        ثػ بضؼ  0;x   0 فإن ln( 1)x x   .

2n حضي  nبضؼ أنو مؼ أجل كل عدد طبيعي ( 2     2 فإن
ln 1

1
nu

n

 
  

 
  جل كل عددبضؼ أنو مؼ أثػ .  

2n حضي  n طبيعي       2:    فإن
0

1
nu

n
 


lim أحدب  و    n

n
u
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                        الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع الشاسع عذر
 ( نقاط04: )التسرين الأوّل

  يُغٕب إنى يؼهى يرؼايذ ٔ يرعاَظ  انًشكةانًغرٕي (1

  ٔ  ،:   ٔ انرً نٕاحمٓا ػهى انرشذٍة ٔ ،َؼرثش انُمظ 

.  فً انًؼهى انغاتك ٔ  ، انُمظ أَشئ

 . ًْ  تانُغثح نهُمطح    َظٍشج انُمطح لاحمح انُمطح  ذحمك أٌ - أ (2

 .ٔ : حٍس  ٔ صأٌرّ   انزي يشكضِ  َؼرثش انذٔساٌ  - ب

.  ػهى انرشذٍة ٔ  نهُمطرٍٍ  ٔ ػٍٍ انلاحمرٍٍ

  ٔ :  حٍس  انزي لاحمح شؼاػّ ًَْؼرثش الاَغحاب - خ

.  ػهى انرشذٍة ٔ  نهُمطرٍٍ  ٔ ػٍٍ انلاحمرٍٍ

  ٔ  ًْ يُرصف كلا يٍ انمطؼرٍٍ انًغرمًٍٍٍ تٍٍ أٌ انُمطح - أ (3

 . شى اعرُرط طثٍؼح انشتاػً :  تٍٍ أٌ - ب

ػٍٍ انًعًٕػح  (4  يعًٕػح انُمظ M راخ انلاحمحz42: حٍس
i

K
z z e






  ٔرنك ػُذيا  ًٌغح ℝ∗ .

ػٍٍ انًعًٕػح(5  يعًٕػح انُمظ  M  راخ انلاحمحz1:  حٍس 1z i z i     .

 ( نقاط04: )التسرين الرابع
لتكؼ  nu الستتالية العددية السعرفة عمى   كسا يمي :

0

3

2
u  1  و 1 1n nu u    .  

1:  فإنّ nبرىؼ بالتراجع أنّو مؼ أجل كل عدد طبيعي - أ -1 2nu  . 
بضّؼ أنّ الستتالية  - ب nu متزايدة ، ثػ استشتج أنيا متقاربة . 

نعتبر الستتالية  -2 nv السعرفة مؼ أجل كل عدد طبيعي n بـ  : ln 1n nv u .  
بضّؼ أنّ الستتالية  ( أ nv ىشدسية يطمب تعضضؼ أساسيا و حدّىا الأوّل . 

 . n  و  بدلالة nvأكتب  ( ب

: nمؼ أجل كل عدد طبيعي بضؼ أنو  ( خ
1

21

2

n

nu

 
 
  

  
 

أحدب نياية الستتالية و،  nu.  

n : نزع مؼ أجل كل عدد طبيعي  ( ج     0 11 1 1n nP u u u      .  

n :1مؼ أجل كل عدد طبيعي بضؼ أنو -           

4
n

n

P
u

 ،  ثػّ أحدب ، lim n
x

P


 

 ; ,O u v
 

KLM1Kz i 1Lz i 3Mz i 

KLM

NzNML 2 3 2i 

rO
2


 r M A r N C

AzCzAC

t2i t M D t N B

DzBzDB

K DB AC

C K

B K

z z
i

z z
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 2 من 2ص

 ( نقاط04: )التسرين الثالث
 وثلاث كرات حسراء مرقسة 1،2،2،3: كرات بيزاء مرقسة بـ4 كرات متساثمة لا نفرق بضشيا عؼ المسس، مشيا 10يحؽي صشدوق 

 .  2،3،3: وثلاث كرات خزراء مرقسة بـ2،2،3:بـ
 .  كريات مؼ ىذا الرشدوق 3 ندحب عذؽائيا وفي  ن واحد 

 " الكريات الثلاثة السدحؽبة تحسل أرقام مختمفة مثشي مثشي  :" Aنعتبر الحادثتضؼ 
 ".الكريات الثلاثة السدحؽبة مؼ نفس المؽن :" B             و 

:أحدب- أ (1 P A و P Bاحتسال الحادثتضؼ A وBعمى الترتضب  . 

:بضّؼ أن- ب   
 

 
1

60
P A B ثػ استشتج  AP Bو  P A B. 

  . الستغضر العذؽائي الذي يرفق بكل نتيجة عسمية سحب الرقػ الأصغرمؼ بضؼ الأرقام التى تحسميا الكريات السدحؽبة Xليكؼ (2

 واحدب أممو الرياضياتيX    عرف قانؽن الاحتسال لمستغضر العذؽائي E X. 
 ( نقاط04: )التسرين الرابع

--I لتكؼ 
g

 : بــ الدالة العددية السعرفة عمى    

2 21 2    
x xx e x eg =          -     -          . 

gعضّؼ نياية الدالة  .1
  و-عشد  

    . 
 .   وشكل جدول تغضراتياf أدرس إتجاه تغضر الدالة .2
 أحدب .3  0g  ¡ إستشتج حدب قيػ  ثػx  إشارة  xg  عمى    . 
--IIلتكؼ الدالة العددية fالسعرفة عمىكسا يمي   :    

23    
xx x x e f =             -          . 

ندسي  fCتسثضميا البياني في السدتؽي السشدؽب إلى معمػ متعامد متجانس    , ,O i j
 

( 2cmوحدة الطؽل ).    ( )
f عضّؼ نياية الدالة  .1

 و-عشد      . 
 السشحشيبضّؼ أنّ  .2   fCيقبل مقارب مائل       يُطمب تعضضؼ معادلة لو    . 
أدرس وضعية السشحشي .3   fCلسدتقيػ بالشدبة ل          . 
 برىؼ أنو مؼ أجل كل عدد حقيقي-أ .4

 x  لديشا  :            x g x   f  =     . 
 .   وشكل جدول تغضراتياf إستشتج إتجاه تغضر الدالة-ب

بضّؼ أنّ .5   fCيقطع محؽر الفؽاصل في نقطتضؼ فاصمتيسا  
   و    3,5    :  حضي  3 -  0.5  و  -  1 

أرسػ السدتقيػ.6       والسشحشى   fC    . 
باستعسال السكاممة بالتجزئة احدب  -أ..7

0

2

1

xxe dx


 

 :استشتج بـ 
2cmمداحة الحضز السدتؽي السحدد بالسشحشى    fC3 : و بالسدتقيساتy x 1  وx   0وx . 
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                       الرياضيات أفكار وخطهات2 من 1ص

 السهضهع العذرون 
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.ABC ثػ إستشتج طبيعة السثمي
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.ABCD ثػ استشتج طبيعة الرباعي
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( نقاط05: )التسرين الثاني
 كريات بيزاء و 4 سؽداء والثاني عمى  3 كريات بيزاء و 5نعتبر ثلاثة صشاديق غضر متسايزة ، يحتؽي الأول عمى 

 سؽداء والثالي   4
.  سؽداء ، الكريات ليا نفس الحظ في العيؽر 6 بيزاويؼ و 2عمى 

. نحتار صشدوق عذؽائيا ثػ ندحب مشو كرية واحدة 
 ماىؽ احتسال الحرؽل عمى كرية بيزاء مؼ الرشدوق الأول ؟ .1
 ماىؽ احتسال الحرؽل عمى كرية بيزاء؟ .2
ماىؽ احتسال سحب كرية مؼ الرشدوق الأول عمسا أن الكرية السدحؽبة بيزاء؟  .3
إذاكانت الكرة -  1إذاكانت الكرة السدحؽبة بيزاء و العدد1 الذي يرفق بكل نتيجة سحب العدد 𝑋نعتبر الستغضر العذؽائي( .4

. السدحؽبة سؽداء
 . ،ثػ عرّف قانؽن احتسالوXعضؼ قيػ الستغضر العذؽائي  (أ

 حتى يكؽن  ثػ عضؼ قيسة العدد. X لمستغضر العذؽائي  𝐸 𝑋أحدب الأمل الرياضي ( بـ  1962E X . 
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( نقاط07: )الزابعالتمزيه 
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انذانحظذٔلشكم، شى fذغٍشّاخ
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